
Lycée Fabert. MP*. Option Informatique. 06.11.2020

Graphes valués : corrigé T.D.7.
Exercice 1
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1. La matrice d’adjacence est la suivante (Gi,j vaut 1 si l’arête existe et 0 sinon).

G =


0 1 0 0 1
0 0 1 0 1
0 0 0 1 0
1 0 1 0 0
0 1 1 1 0


On définit en OCaml le graphe sous forme d’un tableau de listes d’adjacence en écrivant

let g=[| [1;4] ; [2;4] ; [3] ; [0;2] ; [1;2;3] |] ;;

2. Algorithme de Dijkstra mis en œuvre sur l’exemple.
- Etat initial : on est 0 et on ne voit que ses voisins directs.

Sommet 0 1 2 3 4
λ 0 10 ∞ ∞ 5

- Le minimum dans V est 5, on se déplace vers le sommet 4 et on met à jour le tableau pour
ses voisins.

Sommet 0 1 2 3 4
λ 0 8 14 7 5

- Le minimum dans V est 7 et on se déplace vers le sommet 3.

Sommet 0 1 2 3 4
λ 0 8 13 7 5

- Le minimum dans V est 8 et on se déplace vers le sommet 1.

Sommet 0 1 2 3 4
λ 0 8 9 7 5

- On n’a plus qu’un sommet qui ne peut rien améliorer. Notre table λ est correcte.

3. On gère une matrice de distances qui est initialement
0 10 ∞ ∞ 5
∞ 0 1 ∞ 2
∞ ∞ 0 4 ∞
7 ∞ 6 0 ∞
∞ 3 9 2 0





- On se permet de transiter par 0
0 10 ∞ ∞ 5
∞ 0 1 ∞ 2
∞ ∞ 0 4 ∞
7 17 6 0 12
∞ 3 9 2 0


- On se permet de transiter par 1

0 10 11 ∞ 5
∞ 0 1 ∞ 2
∞ ∞ 0 4 ∞
7 17 6 0 12
∞ 3 4 2 0


- On se permet de transiter par 2

0 10 11 15 5
∞ 0 1 5 2
∞ ∞ 0 4 ∞
7 17 6 0 12
∞ 3 4 2 0


- On se permet de transiter par 3

0 10 11 15 5
12 0 1 5 2
11 21 0 4 16
7 17 6 0 12
9 3 4 2 0


- On se permet de transiter par 4 

0 8 9 7 5
11 0 1 4 2
11 19 0 4 16
7 15 6 0 12
9 3 4 2 0


La matrice contient à l’intersection de la ligne i et de la colonne j la plus courte distance du
sommet i au sommet j.
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